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Група М-1 

Вища математика 

Урок 15-16 

Тема: Самостійна робота. 

Мата: 

Навчальна – перевірити засвоєні знання за модуль «Лінійна алгебра», 

здійснити контроль набутих вмінь; 

Розвивальна – розвинути вміння правильно узагальнювати дані і робити 

висновки 

Виховна – виховати культуру навчального процесу та математичних записів. 
 

Матеріали до уроку: 

 

Розв’язування типових завдань 

Завдання 1. Обчислити визначники матриць: 

1)  
3 2

4 5

 

 
 

 ;    2)   
1 3

2 7

 

 
 

 ;  3) 

2 5 7

6 3 4

5 2 3

 

 

 
 

  

 ; 4) 

3 2 1

2 1 1

1 5 0

 

 


 
 
 

 

► В прикладах 1) та 2) обчислимо визначники матриці 2-го порядку   

1 1 1 2

2 1 2 2

ŕ ŕ
Ŕ

ŕ ŕ

 
  
 

  за правилом  1 1 2 2 1 2 2 1
d e t A a a a a    . 

1) 
3 2

3 ( 5 ) 2 4 1 5 8 2 3
4 5

           


; 

 

2) 
1 3

1 7 ( 2 ) ( 3) 7 6 1
2 7


          


 .   ◄ 

► В прикладах 3) та 4) обчислимо  визначники  матриці 3-го порядку :  

 3)  обчислимо визначник за правилом  Саріуса     

      

2 5 7 2 5

6 3 4 6 3 2 3 3 5 4 5 7 6 2 5 3 7 2 4 2

5 2 3 5 2

                    

  

 

 3 6 5 18 100 84 105 16 90 1              ; 

4)  обчислимо визначник шляхом розкладання його за елементами 3-го рядка, 

так як  один  елемент рядка дорівнює нулю,  

    

3 2 1
2 1 3 1

2 1 1 1 5 1 2 1 5 3 2 3 5 2
1 1 2 1

1 5 0

               


. ◄ 

Завдання 2. Виконати дії над матрицями:  для пункту а) знайти матрицю  3А 

–5В;  для  пункту б) знайти добуток матриць АВ і ВА 
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  а)  А=
1 3

4 5

  

 
 

, В=
2 6

3 1

 

 
 

;     б)   А=

2 1 1

3 4 5

1 7 3

 

 


 
 
 

 , В=

4 5 6

2 1 0

8 3 1

 

 

 
 

 

. 

► а) Знайдемо  3А , 2В  та  3А – 5В : 

3А=
3 9

1 2 1 5

  

 
 

 ;   5В=
1 0 3 0

1 5 5

 

 
 

 

 

 3А – 5В 
  1 3 2 13 1 0 9 3 0

3 1 01 2 1 5 1 5 5

        
    

    
 .  ◄ 

 

► б) Матриця А має розмірність 3х3,  матриця В –  3х3; добуток існує  –   це 

матриця розмірності 3х3. 

Знайдемо АВ: 

2 1 1 4 5 6

3 4 5 2 1 0

1 7 3 8 3 1

A B

    

   
   
   
   

   

         

         

   

2 4 1 2 1 8 2 5 1 1 1 3 2 6 1 0 1 1

3 4 4 2 5 8 3 5 4 1 5 3 3 6 4 0 5 1

1 4 7 2 3 8 1 5 7 1 3 3 1 6 7 0 3 1

                    

 
                      

 
                 
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 
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 
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 ;  

4 5 6 2 1 1
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   
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   
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         

   

         

4 2 5 3 6 1 4 1 5 4 6 7 4 1 5 5 6 3

2 2 1 3 0 1 2 1 1 4 0 7 2 1 1 5 0 3

8 2 3 3 1 1 8 1 3 4 1 7 8 1 3 5 1 3

                    

 
                  

 
                    

= 

1 7 1 8 4 7

7 6 7

8 3 1 0

  

 
 
 
 
 

  ;  AB BA .  ◄ 

Завдання 3. Розв’язати систему лінійних рівнянь методом Крамера: 

1) 

2 5 8 8

4 3 9 9

2 3 5 7

x y z

x y z

x y z

  


  
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  ;   2)   

3 2 5

2 6

5 3

x y z

x y z

x y

  


  


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. 
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► 1) Запишемо  і обчислимо  основний визначник системи: 

   

2 5 8
3 9 4 9 4 3

4 3 9 2 5 8 2 1 5 2 7 5 2 0 1 8
3 5 2 5 2 3

2 3 5


 

                
 



 

   8 12 6 2 12 5 2 8 6 24 10 48 14 0                

Так як основний визначник системи відмінний від нуля, то система має 

єдиний розв’язок, який знайдемо за допомогою формул Крамера. Обчислимо 

допоміжні визначники , ,
x y z

    : 

   

8 5 8
3 9 9 9 9 3

9 3 9 8 5 8 8 1 5 2 7 5 4 5 6 3
3 5 7 5 7 3

7 3 5

x


 

                
 



 

 8 27 21 8 12 5 18 8 6 96 90 48 42              ; 

   

2 8 8
9 9 4 9 4 9

4 9 9 2 8 8 2 4 5 6 3 8 2 0 1 8
7 5 2 5 2 7

2 7 5

y


 

                
 



 

   8 28 18 2 18 8 2 8 10 36 16 80 28              ; 

   

2 5 8
3 9 4 9 4 3

4 3 9 2 5 8 2 2 1 2 7 5 2 8 1 8
3 7 2 7 2 3

2 3 7

z
               

     8 12 6 2 6 5 10 8 6 12 50 48 14                ; 

Використаємо формули Крамера : , ,
yx z

x y z
 

  
  

 

4 2
3

1 4
x


 


;  

2 8
2

1 4
y


 


 ;  

1 4
1

1 4
y


 


 

 

► 2) Запишемо  і обчислимо  основний визначник системи: 

   

3 2 1 3 2

2 1 1 2 1 3 1 0 2 1 1 1 2 5 1 1 1 5 1 3 0 2 2

1 5 0 1 5

                          

0 2 10 1 15 0 2 0          

Так як основний визначник системи відмінний від нуля, то система має 

єдиний розв’язок, який знайдемо за допомогою формул Крамера. Обчислимо 

допоміжні визначники , ,
x y z

    : 
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       

5 2 1 5 2

6 1 1 6 1 5 1 0 2 1 3 1 6 5 3 1 1 5 1 5 0 6 2

3 5 0 3 5

x
                          

 

0 6 30 3 25 0 4         ; 

   

3 5 1 3 5

2 6 1 2 6 3 6 0 5 1 1 1 2 3 1 6 1 3 1 3 0 2 5

1 3 0 1 3

y
                      

 

 

0 5 6 6 9 0 2         ; 

       

3 2 5 3 2

2 1 6 2 1 3 1 3 2 6 1 5 2 5 1 1 5 5 6 3 3 2 2

1 5 3 1 5

z
                          



9 12 50 5 90 12 2         

Використаємо формули Крамера : , ,
yx z

x y z
 

  
  

 

4
2

2
x


 


;  

2
1

2
y   


 ;  

2
1

2
y


 


 

 

Домашнє завдання: виконати самостійну роботу. 

Завдання  для самостійної  роботи  

. 

 Теми: «Елементи теорії матриць»,  «Загальна теорія СЛАР» 

Завдання 1. Обчислити визначники матриць: 

1.          а) 













 83

51

                     б) 






















151

342

243

   

Завдання 2. Виконати дії над матрицями:  для пункту а) знайти матрицю 

2А+5В;  для  пункту б) знайти добуток матриць АВ і ВА. 

1.   а)  А= 













 21

32

, В= 











 

67

54

;      б)   А=




















321

402

131

, В=






















123

211

012

      

 Завдання 3. Розв’язати систему лінійних рівнянь методом Крамера: 

  1.      














.872

,1353

,42

zyx

zyx

zyx

                          

 

 

Зворотній зв'язок 

E-mail  vitasergiivna1992@gmail.com  
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